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Aufgabe 1. Approximieren Sie die Kreiszahl π von oben und unten durch Berechnung von
Integralen von Treppenfunktionen kompatibel mit äquidistanten Zerlegungen (w0, . . . , wr) von
[−1, 1] mit r = 4 und r = 5.

Aufgabe 2.

(a) Zeigen Sie, dass integrierbare Funktionen beschränkt sind.

(b) Sei [a, b] ⊆ R und seien s, t ∈ T([a, b]). Zeigen Sie, dass die Funktion

g : [a, b]→ R,
x 7→ max{s(x), t(x)}

eine Treppenfunktion auf [a, b] ist.

Aufgabe 3.

(a) Sei f : [−1, 1] eine Polynomfunktion. Zeigen Sie, dass f ◦ cos : [a, b] → R für [a, b] ⊆ R
integrierbar ist.

(b) Sei a0 = 0 und an = 1− 1
n für n ∈ R≥1. Zeigen Sie, dass die Funktion

g : [0, 1]→ R,

x 7→

{
an falls x ∈ [an, an+1),

1 falls x = 1,

integrierbar ist.

Aufgabe 4. Seien a, b, c ∈ R>0. Berechnen Sie mittels geeigneter Integrale die Fläche des
Dreiecks, dessen Eckpunkte durch (0, 0), (a, b) und (c, 0) gegeben sind.
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