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Aufgabe 1.

(a) Bestimmen Sie alle Werte a € R, fiir die die Funktion

TR =R,
8a + 16z, falls z < 2,
a’(x +2), fallsz >2
stetig in 2 ist.

(b) Uberpriifen Sie, ob sich die Funktion

fR\{7271}*>R7
323 — 322 — 22 + 2
(x—1)(z+2)

X —

in —2 und 1 stetig fortsetzen lésst.

Aufgabe 2. Bestimmen Sie, an welchen Stellen die folgenden Funktionen jeweils (links-
/rechtsseitig) stetig sind:

(a)
fi: R\ {0} = R,
%, falls x < —3,
T %, falls —3<x <1,
3 — 265‘3_1, falls 1 < 2.
(b)
f22 R — R,
ﬁ, falls x < 2,
0, falls ¢ = 2,
TN A falls 2 <3
ooz falls2 <z <3,

[x], falls 3 < =.

Aufgabe 3. (a) Sei D C R. Eine Funktion f: D — R heifst Lipschitz-stetig, falls es ein
L > 0 gibt, sodass |f(x1) — f(x2)| < L|x; — xo| fiir alle z1, 9 € D. Zeigen Sie, dass eine
Lipschitz-stetige Funktion gleichméfig stetig ist.
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(b) Bestimmen Sie lim,_,o f(2) und lim,_,_~ f(x) fir die Funktion

f:R >R,

x = 223 — 522 — x + 4.

Nutzen Sie dabei nicht Lemma 5.14(c).

Aufgabe 4. Sei a € Rx. Zeigen Sie, dass es genau ein z € R gibt, sodass 2% = a.

Hinweis: Nutzen Sie entweder Intervallschachtelung oder die Vollstandigkeit von R.
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